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‘Aoknon 1. Ia kade m X n mwivaxa A, n Baduiba otnAwv tou A eivar ion ue m Baduiba yoauuov touv A:
r(A) =o(A) =~(4)

Aornon 2. Eotwg: € —F, f: F— Grarh: §— H weig yoauuucéc aneixovioeig uetalv K-Siavovuaticov
X@pwv nengpaoucvng dwaotaong. Na dsyydovv ta §ng:
(1) Avn g givar empopgrouog, wre: r(fog) =r(f).

(2) Avn f eivar povouop@ioudg, wie: r(fog) =r(g).
(3) Av n h eivar povopop@iouds kai n g eivar emuop@iopdg, we: r(ho fog) =r(f).

‘Aoxknon 3. 'Eotw A xat B 6vo m X n mivakeg ue otoiyeia and éva ooua K. Me yprion e ’Aoknong 2 va
beyxdei ont o mivareg A kar B eivar wodvvapor av kat uovov avr(A) = r(B).

‘Aoknon 4. 'Eotw A € M,,(K) évagn x n mivaxag xar adj(A) o ouuninpopaticisg tov A. Na beiydouvv ta frig:
(1) adj(A) =0 < r(A) <n—1.
2) r(A) =n = r(adj(4)) =n.
() r(A) <n—1 = r(adj(4)) =0.
4) r(A) =n—1 = r(adj(4)) = 1.

‘Aoknon 5. 'Eote ot ypauuikeg anekoviosis

e 4.5 1 ¢

uetalv K-Siavvopaticov yopwv nenspaousvng diaotaong. Av f o g = 0, va etydet ot oy vouvv ta e&ng:

(1) Im(g) C Ker(f).
@) r(f) +r(g) <dimgJd.
) r(f) +r(g) = dimgF av kai uévov av Im(g) = Ker(f).

‘Acknon 6. 'Eotw A cvagcn X n mivaxag, omou n > 2, ue otoyyeia ano va oopua K. Na deiyydouvv ta e&ng:

(1)
ladj(A)| = |A[*~



2)
adj(adj(4)) = |A[" 7?4
) 2
ladj(adj(4))| = [4] "~V

‘Aoknon 7. Na unoAoyiodei n Baduiba tou mivara

23 4 51
-1 2 -1 -7 2
A= 2 4 3 5 3
1 2 5 01
‘Aoknon 8. Na urmoAoyiodei n Baduiba tou mivara
1 0 1 2 1
1 0 1 2 2
A= 2 1 0 1 2
11 -1 -1 0

‘Aoknon 9. Av A € R, va vnoAoyiodei n Baduiba tou mivaxa

1 A -1 2
A=(2 -1 X 5
1 10 -6 1

‘Aoknon 10. Av A € R, va vnofoyodei n faduida tou mivaka

1 1 4
4 10 1
7 17 3
2 4 3

A=

N~ > W

‘Aoknon 11. Ava,b € R, va unofoyodei n Baduida tou mivarxa

21 1 —6a
21 b+1 4
b 3 2 3a

‘Aogrnon 12. Na Bpedovv ot tiueg ou A € R, yia ti¢ omoieg 10 yoauuko ocvotnua
A+ BA+4)y+20+1)z2=0
(X) Ar+ (AN +2)y+ (A +4)z2=0
20+ (BA+4)y+3Xz2=0

glvat oup616aoto, kar akoAovdwg va Audei.

‘Aornon 13. Av )\ € R, va Avdei 1o axdAouvdo cvotnua:

r1+xo+x3+ 24+ 25 —26 =0

() To+ x5 — 26 =1
1+ 220+ 23+ 24+ 205 — 226 + 27 =1
1+ T3+ x4 =—A



‘Aoknon 14. Ava, 8,7 € R, va Avdei 1o ovotnua:

ar+y+z=«
() r+pPy+z=70

r+yt+yz=r
‘Aoxknon 15. Na Avdei o ovotnua (A € R):
rT—y+z=3
(%) r+y+iz=1
T+ A+ z=2A

‘Aornon 16. IIote 10 ovotnua
T4+ 5y — 2246w =~k
(2) dr — 3y + Tz 4+ 12w = A
ox — 44y + 35z — 6w =
elvar oupb16acto; Av to (X) eivar oupbi6aocto, mowd givai n yevikn tou Jvon;

‘Aoknon 17. Ava,b,c € R, va Avdetl 10 axdAovdo ovotnua:

br +ay =c
(%) cr+az=">
cy+bz=a

‘Aornon 18. Av \, k € R, va Avdei 10 akofovdo ovotnua:

r+y+z=1
(2) r+Ay+z=kK
T+ y+ Nz = kK2

‘Aoknon 19. Av A € R, va Avdei 1o axdAouvdo ovotnua
r+Ay+Az=1

T+y+Az=2A
(2) A+ Ay +z=1
A 4+y+z=A

‘Aornon 20. Ava,b,c € R, va Avdei 10 axdAovdo cuotnua
ar+y+z=1
(2) r+by+z=1
r+y+cz=1



