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Πρόχειρη ∆οκιµασία. 1. ΄Εστω (E, 〈 , 〉) ένας Ευκλείδειος χώρος και U ⊆ E ένα υποσύνολο του E.

Να δειχθεί ότι το υποσύνολο

U⊥ =
{
~x ∈ E | 〈~x,~v〉 = 0, ∀~v ∈ U

}
είναι ένας υπόχωρος του E, και επιπλέον :

{~0}⊥ = E και E⊥ =
{
~0
}

2. Θεωρούµε τον Ευκλείδειο χώρο

(
M2(R), 〈 , 〉

)
, όπου

〈A,B〉 = Tr(A · tB)

(αʹ) Να ϐρεθεί το µήκος και η γωνία των διανυσµάτων

A =

(
1 −1
1 0

)
και B =

(
−1 1
1 1

)
(ϐʹ) Να ϐρεθεί η ορθογώνια προβολή του διανύσµατος A στο διάνυσµα B.

(γʹ) Να ϐρεθεί ένα µοναδιαίο διάνυσµα C ∈ M2(R) έτσι ώστε : C ⊥B.

(δʹ) Αν U =
{
A,B

}
, να ϐρεθεί µια ϐάση του υπόχωρου U⊥

.


