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‘Aoknon 1. Agov Bpcite v mpwtoyevr avaduon tov apduov 130, 2275, 1998, 2004, xar 2016, va
unofloyioete toug uéyiotoug kotoug drapéteg (130, 2275) kar (1998, 2004, 2016).

‘AoKNO 2. Acifie 6u yia kade aképaio k 10xvet
(Tk+5,11k+8)=1 & (Bk+3,5k+2)=1

‘Aoknon 3. 'Eotw ot akéoaiol aoiduoi ay, ag, -+ ,ay, N > 3.
1. Acite ou:
(alv az,:-- 7an) = (’a1|a ’a2‘7 B ‘an‘)
2. Acifte ot av A, givat evag axépaiog aptduog, 10te:
()\al, Aag, - ,)\an) = \)\](al, asg, -+ ,an)
3. Avk <n—2, t0te:

(a17a27"' ,CLn) — (a17a27"' , A, (ak-f—la"' 7an))
4. Avb=z101 + X202 + - - - + Ty YIA KATOOUG AKEQAIOUC T1, T2, - -+ , Ty, TOTE:
(a17a27"' 7an) = (a17a27"' 7anab)

5. Avap #0,Vk =1,2,--- ,n, b¢ifte ou:

a1 ag a
(al,ag,---,an):d <~ dla, d|ag, -, d|a, ra (—,—,---,—n):l
d’ d d
‘Aoknon 4. 1. Ava,b, c eivar aképaior kai (a,b) = 1 = (a, ¢), beifte ou: (a,bc) = 1.
2. Tevikdtepa av ai,ag, - - ,a, karb eivar aképawot kat (aq,b) = (ag,b) = --- = (an,b) =1, éeifte

ou: (ajag---anp,b) =1.

‘Aornon 5. 'Eoto a, b, ¢ un-undevikol aképaiot apiduot.
1. Av(a,b) =1 raic| (a+b), beifte ou: (c,a) =1 = (c,b).
2. Av (b,c) =1, wte: (a,bec) = (a,b)(a,c).
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‘Aornon 6. 'Eotw ot aképaior apduoi a,b,c,d. Avb,d > 0 kat (a,b) = 1 = (¢,d), ka1 av 0 ap©Budg
7 + g elvar axépaiog, b¢ilte ot b = d.

‘AoRNON 7. Av z,y clvar Yetikol axépaior katy > x, va Seixdel Ot:
€T Yy
a® +1]a* -1

Na ovumepavete oti:
(azy —1,a%" + 1) = a +1 (t)

‘AoKnorn 8. Av a,n,m sivar 9etikol aképaiol kain # m, va Seiydel Oti:
1, av a: douog
m n
(a2 +1,a? +1) =
2, av a: mepttog

‘Aoknon 9. Ava,n,m sival guoukoi apduol, kat o n eivai Tepittog, va eiydel OtL:
(@"—1,d"+1)=17n 2

Ioxvetl n maparnave w0otnTa av o n givat dptiog;

‘Aornon 10. Na Seydei ot:
1. (a,b)=1 <= (a™,b™) =1, Vn,m>1.
2. (a™,b") = (a,b)".

‘Aoxrnon 11. Av a,b eivar aképaiot ot onoiot ivar mpwror uetalt toug, niadn (a,b) = 1, va Bpedei o
UEYLOTOG KOWOG S1alpETNG:
d— (a2014 1 p2015, ab)

‘Aoknon 12. Avn,m € N émoun # m, va eifete ot':
(2% +1,22" +1) =1
Me ) Bondeia g mapandave oxeons va Oeifete OTL UTAPXOUV ATEYPOL TTPMTOL APIOUOL.

‘Aoknorn 13. 'Eotw a, b 9eturol axépaiot kai p évag mpwtog apduoe. Eivai ot axojovdeg mpotdoeig ain-
9eic 1 wevbeig; Ia kade wa va 60dei n anodeiln (av n mpotaon sivar afindng) 1 va 60d¢<i avurapaderyua
(av n mpotaon sivar wevdg):

1. Av (a,p?) = p, we: (a?,p?) = p2.
2

2. Av (a,p?) =p war (b,p?) = p?, wte: (ab,p*) = p°.
3. Av (a,p?) =p war (b,p?) = p, wte: (ab,p*) = p?.
4. Av (a,p?) =p, wte: (a+p,p?) = p.
‘Acknon 14. 1. Na beydei ot av b, ¢ givar un undevucoi axépaiot ue (b, c) = 1 e, ¥n,m € N:

(b,c™) =1=(b",c)

o apBpoti f, = 22" +1,Vn > 0 xadouvtat apiOpoi tou Fermat.



2. Ozwpoule 10 TOAVUDVUUO UE AKEOPAIOUG OUVTEAEOTES
flx)=a9+ar1x+ -+ apz", a; €7, 0<i<n, n>0, & ag, a, #0
Av % etvar wa pni piga wou f(x), omou b, ¢ un undevikoi axépaior mpatot uetalt toug, va betydel
ou:
b|a & ¢ | ay

‘Aornon 15. 'Eow k évag axépaiog. Na Seifete ot o1 qpiduot
6k —1, 6k+1, 6k+2, 6k+3, 6k+5

glvatl oyetka npwtot uetalv Toug.

‘Aokrnon 16. 'Eoww a,b € N, kat unodérouue ou: (a,b) = 1. Na beifete ou:

1. (a+ba—b)=1n 2.

2. (2a+ba+2b)=1 7 3.

3. (a+ba—bab)=1 7 2.
Mrnopeite va mpoobiopioete, otig napanave nepurtooe (1), (2), (3), note arxpibog o ugyiotog sapeng
Eermumunl, 2,1 3;

‘Aokrnon 17. 'Eowo a,b guotkol apiduoi ue peyroto kowo swapén (a,b) = 1. Ymodérouue 6ur umdpyet

9stkoe arépaiog ¢ € N étot dote ab = 2. Na Ssiydei ou undpyouvv x,y € N U {0} éto1 wote a = 2 kat

b=1y>.

‘Aornon 18. 'Eoww a, b U0 guotkoi apiduoi > 1 yia toug omoioug 1oy vet
a|b?, b |ad, o |t brd, ... . *)

Na beiydei otra = b.

‘Acknon 19. 1. Na 6¢ilete ou (1 147, 851) = 37 rwat akoovdwg va Bpedovv aképaiol x Katy 10t
WOoTE:
37 =1147x + 851y

2. Na unooyioete tov Méyioto Koo Awatpétn d kai 1o Efdyioto Kowo HoAAanidoio § tov apiduov
1485 xar 1745. Zn ovvéyxela va foedouv aképaiol T Kat Yy €10l WOTE:

d = 1485x + 1745y

‘Aoknorn 20. Av a, b eivai guotkot apduol, va beifete OtL:
(av b) = (a +0, [a7 b])

Q¢ epapuoyn, Boeite SU0 @UOLKOUS GPIOUOUS £T0L WOTE TO ASPOLoUd Toug va glvat 798 kat 1o eAdyioto
Kowo toug moAfdaniaocto va sivar 10.780.

‘Aoknon 21. Ava, b, ¢ eivai puowkol apduol, va beifete OtL:
(a,b,c)[ab,ac,bc] = abc &  |a,b,c|(ab,ac,bec) = abe



‘Aoknon 22. 'Eoww F, kai F,, 1 U0 6iaboyurkoi dpot ¢ arxofouvdiac Fibonacci, omoun € N. Acite ou
(Fp,Fpt1) =1, VneN

Kai emigov 6eifte Ot otov Eukeibeio Alyopiduo yia v evpeon tou uéytotou koo 6tapémn (Fpi1, Fri2) =
1, n > 1, arawovviar axpibag n Saipéoeig.

‘Aoknon 23. 'Eotw {Fn}n>1 n axofouvdia Fibonacci. Na 6¢iete Oti:
(1)
Fner :FanJrl + Fp by
(2)
3)
(Fna Fm) = F(n,m)



