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‘Acknonq 1. 1. Na beiydeiotnavn € N, wdte: ¢p(n) =n < n=1.
2. Na beixdei 6t: n: ovvdetog > 1 = ¢(n) <n — 1.
3. Na beixdei ou: n: mpaytog <= ¢(n) =n — 1.

‘Acrnon 2. Na Bpedouvv oot ot Yetikoi axépaiot n yia toug onoioug p(n) =1, 2, 3, 4.

‘Aoknon 3. Avn, k sivar 9etikol axépaiol, va beiydet Ot

¢(n*) = n*"1o(n)

‘Aornon 4. Ectwn,d, k € N, katrd | n. Tote va beiydei ou:
¢(n-d") = d*- ¢(n)

‘Aoknorn 5. 1. Avn > 1, va unofoyodei n tun ¢(2 - n) ovvaptroet tng g ¢(n).
2. Avn > 1, va unofoywodei n tun ¢(3 - n) ovvaptroet g trg ¢(n).

‘AcKnon 6. 1. Ia mowug Jetikovg aképaioug n toxvet 0t: ¢(2n) = 2¢(n);
2. Ia nowvg Jetikovg aképaioug n wxvel 0t ¢p(3n) = 3¢p(n);
3. Ia nowvg Jetikovg aképaioug n woxveL Ot: n = 2¢(n);
4. Av on elvat teputog Jetikog axépaiog, 1te va beydei ot p(4n) = 2¢(n). Ioxvet 1o avtiopo@o;

‘Aornon 7. 'Eotwn € N. Na beiydei 6u
¢(n): dgouog <— n>3

‘Aornon 8. 'Eotw w(n) 10 TAndog tov S1akeKpuUevev Toatov Stapetov ou n. Na Seidel otL:

o(n) >

5o () kat  ¢(n) = PN n=2", r>0

w(n)




2

‘Aoknon 9. 'Eotw oun,m sivat 9ukol akéoaio.
1. Av p sivai évag mpw1o¢ apduog, va derydet OtL:

(@) ¢(pn) = (p—1o(n), av ptn wa (B) ¢(pn) =po(n), av p|n
2. Av (n,m) = p, omou p eivat évag TPWOTo¢ apOUoS, va Setxdel Ot:

Bnm) = L 6(n)g(m)
3. Na beiydei ou:

‘Aornon 10. Na 6eifete ot avm € N, 10te 10 0Uvofo tov Jetikwdv aképaiwv Avoewv mg eCiowong

P(x) =m
elval memgpaouévo.
‘Aoknon 11. 1. Na éb¢iete 6u vndpyouv Jetikoi aképaior n £tot wote ¢(n) = 2, 4, 6, 8, 10, 12.
2. Na éb¢iete ou n efiowon
b(n) = 14

bev éxel Yetucég arxépaieg AVOELS.

‘Aornon 12. Na 6eifete ouVd,n € N:
din = ¢(d)|o(n)

Ioyvet n avtiotpogpn ovvenaywyn ;

‘Acrnon 13. Na mpoobi0pi08ouv 60t ot I£tikol aKépaiol n yia Toug Omoloug LoXUEeL OTL:

¢(n) | n

‘Aoknon 14. 'Eoto n, m 6vo 9etkoi axépaior. Na beiydet Oti:

d(n) =¢(nm) <= ete neN & m=1 cite n: ngpuwrog & m =2

‘Acornon 15. Na unojoyodouv ta adpoiopara:

> d-¢(d) Kxai > (b(dd)
din

‘Aornon 16. Ia évav 9eukd aképaio n, va beiydel OtL:

n: apuog <= Z,u(d)qﬁ(d) =0
din

‘Aornon 17. Na 6eifete ou:




‘Aornon 18. Acifte ou:
0, n: 4aptog

dn -n, n: TEPLTOQ

YrievOupidoupe ot évag @uokog aplOpog n kadeitar TéAewog, av eivat i0og pe 10 dBpolopa twv
yvnoieov diaipetov tou. Iooduvapa o n eivat téAeog av kat pévov av o(n) = 2n.

‘Aoknon 19. Av o n sivat évag 1éleiog dptioc apdudg, va beiydet oti:

1
> =2

dn

‘Aornon 20. Eoww
n=2k"1(2k —1)

gvag dptiog tEAg10¢ apiduod, émou o apwdudg 2F — 1 sivar mporog kai k > 1. Tote:

L y(n) =[]y, d= nk.
2.n=1+2+3+---+(2F-1).
3. ¢(n) =2k 1 (21 —1).

'Evag 9stikog aképalog n kalesitat:
(1) atedqg, avo(n) < 2n.
(2) uneptedng, av o(n) > 2n.

‘Acknon 21. 1. 'Eote n évag 9stikog aképaiog mg uopgricn = 2m-1(2™m — 1), émov 0 2™ — 1 sivar
ovvdetog. Na berydel 0Tt 0 apOUOG N glval UTEPTEANG.
2. Na beiydei ot kade apduUog e HopPng paqb, OToU P, q gival S1aKEKPYUUEVOL TIEPITTOIU TOWTOL KAl
a, b eivar Yetxol arxépaiol, givar areng.
3. Na beiydeti ot kade yvnolog Stapeng evog ateAoug 1 AU apduou givatl ateflng apduog.
4. Na beydei o1t kade moAAanlacio evog mAovowU N Téflelou apduou, oty tefevtaia TEPITTOoN
EKTOC TOU Téfl€loU aptduou, sivat urtepteing aptduog.

'Eva {euyog (n, m) deukov akepaiov api®pov n kat m kaleital @iAo {evyog av:

on)=n+m=o(m)

‘Acknon 22. 1. Na beyydei ot ta {evyn Jstukawv akepaiov
(220, 284), (1184, 1210), (79750, 88730)
slvar giflia {evyn.
2. Avotapduoi 3 - 2"t — 1,327 — 1, 32 . 227! givar mpadror, 6mou n > 2, 161 10 JeUyoC IeTikdY
axepaiov
(2"(3-2" ' —1)(3-2" — 1), 2"(3%- 2271 — 1))
elvat @ijlo fevyog.
3. Me xpnon tou 2. va Bpedouvv ia eifia {evyn stikwv arxepaiov.



