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‘Aornon 1. Ia kade n € N, va mpoobiop108ovv ta undAoma twv 51aéocwv:

251143 & 34 3n+1 & 2n3 +3n% +n
7 13 6
‘Acknorn 2. 1. Acifte oun kiaon vrofoinev [10]2; eivar avtiotpyiun wg otoyeio tou Zo1 , kKat Bpeite

mv avtiotpogn KAdon mg.
2. Aeifte oun kiaon [62]155 bev eivar avuotpewiun wg otoxeio tou ZLiss.

‘Aornon 3. Acifte ortava,n € Z usn > 1 tdte 1o ovvoio
{a,a+1,...,a+n—1}

anoteel éva tAnpeg ovotnua vroAoinwv mod n.

‘Aornon 4. Eow {a1,a2, - ,a,} xat {b1,ba, - b,} 6v0 mirpn ovotruara vrojoinwv mod p, érou p
elvat evag mpwtog. Na 6eifete o1t av p > 2, 101e 10 oUVOA0

{aib1, azbs, -+ ,apby}

6ev eivat mote mAnpeg ovotua vroAoinwv mod p.

‘Acknon 5. (1) Acifte ou:
a=b(modny) & b=c(modny) = a=c(mod(ny,ns))
(2) AciCte onava,b,ny,...,ni € Z pen; > 1 ya kade i, e

a=b(modn;), yaxadei=1,2,--- k <= a=b(mod[ni,...,ngl)

‘AoKnon 6. Avn > 1 sivar évag 9etikdg axépaiog, va ey del OtL:

n: MO = (n—2)!' =1 (modn)

‘Aoknon 7. Acifte 6u



(1)
220 _ 1 =0 mod4l

(2)
20 =4 mod 7
3)
41% = 6 mod 7
@)
14+2143+...4100' =9 mod 12
(5)

1°+2°4+3°+---4+100° = 0 mod 4

‘Aoknorn 8. Eav ot a, b eivar aképaiot kai p givar évag mpwtog apdudg 6eifte ou
(a +b)? = a? + bP (mod p)

‘Acrnon 9. 'Eote n évag 9etikds aképaiog.
1. Ava € Z kai(a,n) =1= (a—1,n), va beydei ou:
l+a+a’+--+a®™1 =0(modn)
2. Av on givar ouvdetog aképaiog karn > 4, va derydei ot:
(n—1)! =0 (modn)

‘Aoknon 10. 'Ecww X = {2131,132, e ,xn} éva minpeg ovomua vrofoinwv mod n, omou n > 1 eivat
TEPUITOG GUOIKOG. AgifTe OTL:

Z x; =0 (modn)
i=1

‘Aoknon 11. Eotw X = {xo, Ti,- - ,xm_l} éva mAnpeg ovotnua vnoAoinov modm kat éotw Y =
{yo, Y1, yn,l} éva ninpeg ovotnua vrofoinwv modn. Av (n,m) = 1, beifte 6u 10 ovvoo

Z={nz;+my; EN[0<i<m-1 & 0<j<n-1}

éva mAnpeg ovotnua vroAoitwv mod mn.

‘Aoknon 12. 'Eoww X = {xl, To, - ,x¢(m)} éva avayugvo (tepioptouévo) ovotnua vmoAoinov mod m
katéotwY = {yl, Yo, ,y¢(n)} éva avayuévo (tepiopiousvo) ovotnua vrojoinov mod n. Av(n,m) = 1,
6¢ifte ot 10 ovvoAo

Z={nzi+my; eN | 1<i<¢(m) & 1<j<é(n)}

éva avayu£vo (Tteplopilopcvo) avotnua vmofoineov mod mn.

‘Aoknorn 13. 'Eotw p évag meputtog mpatog apduog kai n évag 9etkoe akéoaiog 10t OOTe:
2" £ 1 (modp)

Na beyydei oue:



‘Acknon 14. 1. 'Eotw m,n 6vo guoukoi apduoi étor wote: (m,n) = 1. Aeifte ou:

m®™ 1+ M =1 (mod mn)
2. 'Eotww p, q 6U0 mpatol, onou p # q. Asifte Ot:
(@)
P+ P =1 (mod pg)
®B)
p=1lg=1 & (ap)=1 = a"' =1(modpg)

‘Aornon 15. Acifte ot yia kade n € N, 0 apiduog
1. 1., 7
R T

glvar axépaiog.

‘Acknorn 16. 1. Agi€te ou: 11100+ 1 xar 1312141
2. Na Bpedouvv ta undAoma tov Siapeowv:

16! % 5125! 7-8-9-15-16-17-23-24-25-43 5100

& &  —

19 31 11 7

‘Aornon 17. Acsifte ou:
3999999999 — _1 (mod 7) & 21000000 — 1 (mod 17)

‘Aornon 18. Na Bpedei 10 tefleutaio Sekadiko Yn@io twv apduwv:
31000 & 7999999 & (3333333

‘Aoknorn 19. Acifie ou, Vn € N:
42 |n" —n & 30 | n? —n

‘Acknon 20. 1. Na Bpedei 1o undAoro g drajpeong

987654321 123456789
19
2. Na Bpedei 10 teflevtaio yneio 1o apiduou

2015
2014

2013

3. Na Bpedei 10 t1e/levtaio yneio ou apduov
31000 +2. 7999999

‘Aoknon 21. 'Eote p évag mpotog¢ aptduog.

62000
11




1. Na kdde axépaio a va derydel ot
pla’ +a(p—1)!
2. Av o p givat teputdg, yra kade k, omouv 0 < k < p, va deiydei ot:
(p—K)!(k—1)! = (=1)*modp

‘Aornon 22. Na 6eydei ou, Vn > 2:
2" # 1modn

‘Aoknorn 23. Na bciydel yia kade Ietkd axépaio n > 2 kat yia Kade aképaio T, OXUEL OTL:

2" = 2" %M (modn)

‘Acrnon 24. 'Eote p kat q U0 Teptttol mpaiol, Onou p # q. Av a eivar évag 9etkog aképaiog 1ot Wote

(a,pq) = 1, 1o1e va beydei ou:
#(rq)
a2 =1(modpq)




