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΄Ασκηση 1. Να ϐρεθούν : (α) όλες οι λύσεις, και (β) όλες οι ϑετικές λύσεις, των γραµµικών ∆ιοφαντικών

εξίσώσεων:

(1) 7x+ 11y = 13.
(2) 143x+ 308y = 191.

΄Ασκηση 2. Να ϐρεθούν τα υπόλοιπα των διαιρέσεων:
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΄Ασκηση 3. Αν (a, 42) = 1, δείξτε ότι : 168 | a6 − 1.

΄Ασκηση 4. ∆είξτε ότι ∑
d |n

τ3(d) =
(∑
d |n

τ(d)
)2

΄Ασκηση 5. Αν n > 1 είναι ένας ϑετικός ακέραιος µε πρωτογενή ανάλυση n = pa11 · · · parr , τότε :∑
d|n

µ2(d)

σ(d)
=

r∏
i=1

pi + 2

pi + 1

΄Ασκηση 6. Βρείτε δύο αριθµούς µεγαλύτερους από το 100 οι οποίοι έχουν ελάχιστο κοινό πολλαπλάσιο

7056 και το γινόµενο των οποίων είναι 84672.

΄Ασκηση 7. Να ϐρεθεί το υπόλοιπο της διαίρεσης του αριθµού

2014∑
k=1

5k

µε τον αριθµό 100.



2

΄Ασκηση 8. Βρείτε τα δύο τελευταία δεκαδικά ψηφία των αριθµών:

3400 και 2400

΄Ασκηση 9. Να δείξετε ότι, ∀n ∈ N:

5 | 33n+2 + 2n+4

΄Ασκηση 10. ∆είξτε ότι :

20801 | 2015 − 1

΄Ασκηση 11. Να λυθούν τα συστήµατα γραµµικών ισοτιµιών

(Σ)

 x ≡ 6 (mod 20)
x ≡ 7 (mod 21)
x ≡ 8 (mod 35)

και (Σ′)


x ≡ 0 (mod 7)
x ≡ 0 (mod 22)
x ≡ 0 (mod 8)
x ≡ 0 (mod 77)

΄Ασκηση 12. Βρείτε όλους τους ακεραίους x, y για τους οποίους ισχύει :

x(y − 1) = y + 1

΄Ασκηση 13. Πόσοι ακέραιοι µικρότεροι του 72 και µεγαλύτεροι του −35 είναι πρώτοι µε τον αριθµό 36 ;
Με τον 23 ;

΄Ασκηση 14. Να δείξετε ότι

99
9 ≡ 89 (mod 100)

΄Ασκηση 15. Αν k = 0, 1, 2, 3, · · · , να δείξετε ότι

19 | 22
6k+2

+ 3

΄Ασκηση 16. Αν n ∈ N, να δείξετε ότι

7 | 32n+1 + 2n+2

΄Ασκηση 17. Αν p είναι ένας περιττός πρώτος και n ∈ N έτσι ώστε 2n 6≡ 1 (mod p), να δείξετε ότι

1n + 2n + · · ·+ (p− 1)n ≡ 0 (mod p)

΄Ασκηση 18. Βρείτε τις τάξεις (mod 18) των στοιχείων 5, 7, 11, 13, 17, και ακολούθως ϐρείτε όλες τις

πρωταρχικές ϱίζες (mod 18).

΄Ασκηση 19. Βρείτε όλες τις πρωταρχικές ϱίζες (mod 41).


