
Αριθμητικές έννοιες



Οι αριθμοί…

… σο εξγαιεία θαη σο αληηθείκελα



Μια διάκριση (Ι)

 Τα πέληε κήια είλαη πεξηζζόηεξα από ηα 

ηέζζεξα κήια

 Τν πέληε είλαη κεγαιύηεξν από ην ηέζζεξα

 Υπάξρνπλ νκνηόηεηεο αλάκεζα ζηηο δύν 

παξαπάλσ δειώζεηο; Υπάξρνπλ δηαθνξέο; 

Πνηεο;



Μια διάκριση (ΙΙ)

 Αλ έρεηο ηξία κήια θαη ζνπ δώζσ άιια δύν 

κήια ζα έρεηο πέληε κήια

 Αλ πξνζζέζσ ζην ηξία ην δύν παίξλσ πέληε

 3 + 2 = 5

 Υπάξρνπλ νκνηόηεηεο αλάκεζα ζηηο ηξεηο 

παξαπάλσ δειώζεηο; Υπάξρνπλ δηαθνξέο; 

Πνηεο;



Ένας ρόλος για τους αριθμούς: Οι 

αριθμοί ως εργαλεία

 Οη αξηζκνί κπνξνύλ λα ζεσξεζνύλ σο 

εξγαιεία γηα ηελ αλαπαξάζηαζε, πεξηγξαθή, 

επεμεξγαζία νξηζκέλσλ ραξαθηεξηζηηθώλ 

κηαο θαηάζηαζεο 

 Π.ρ. ην πιήζνο/ ε πνζόηεηα



Παρατηρήστε την παρακάτω εικόνα

 Σε πνην ραξαθηεξηζηηθό ηεο θαηάζηαζεο 
εζηηάδεηε εζείο; Τη ξόιν παίδεη εδώ ν αξηζκόο;

 Υπό πνηεο ζπλζήθεο κπνξεί απηό λα γίλεη 
αληηιεπηό από ηα παηδηά;



Ένας άλλος ρόλος για τους αριθμούς: Οι 

αριθμοί ως αντικείμενα

 Οη αξηζκνί κπνξνύλ λα ζεσξεζνύλ θαη σο 

αληηθείκελα κειέηεο/ζθέςεο απηνί θαζαπηνί

 Υπό κειέηε ηίζεληαη νη αξηζκνί, νη ηδηόηεηέο ηνπο, νη 

κεηαμύ ηνπο ζρέζεηο θ.ι.π.  

 Τν 8 είλαη 3 πεξηζζόηεξα από ην 5

 Τν 8 είλαη 1 ιηγόηεξν από ην 9

 Τν 8 είλαη άξηηνο αξηζκόο

 Τν 8 είλαη κεγαιύηεξν από ην 7

 Τν 8 είλαη πνιιαπιάζην ηνπ 4

 ………………………………….



Οι φυσικοί αριθμοί…
... όπσο ζα ηνπο ζπλαληήζνπλ ηα παηδηά ζην Νεπηαγσγείν



Διάφορες όψεις και χρήσεις των αριθμών

 Αξηζκεηηθή αθνινπζία

 Απαγγειία ησλ «αξηζκνιέμεσλ»

 Απαξίζκεζε

 Απαγγειία ησλ «αξηζκνιέμεσλ» θαη 1-1 αληηζηνίρηζε κε ηα αληηθείκελα 

κηαο ζπιινγήο

 Καηακέηξεζε

 Σύλδεζε ηεο απαξίζκεζεο κε ηελ πιεζηθόηεηα

 Μέηξεζε*

 Τν πιήζνο ησλ κνλάδσλ (ή, ην «πόζεο θνξέο ρσξάεη» ε κνλάδα) ζε έλα 

ζπλερέο κέγεζνο   

 Σύγθξηζε/Γηάηαμε

 Σρεηηθή ζέζε, ζρεηηθό κέγεζνο

 Με πνζνηηθή ρξήζε ησλ αξηζκώλ

 Π.ρ. νη αξηζκνί ησλ ηειεθώλσλ



Αριθμοί και πράξεις/σχέσεις
Πξνζζεηηθέο θαη πνιιαπιαζηαζηηθέο ζρέζεηο   



Οι προσθετικές σχέσεις μεταξύ αριθμών…

 … είλαη ζεκειηώδεηο ζην ζύλνιν ησλ θπζηθώλ 

αξηζκώλ

 Σθεθηείηε: 

 0, 0+1, 1+1, 2+1, 3+1, 4+1, …

 Ο επόκελνο θαη ν πξνεγνύκελνο θπζηθόο

 5+2=7, 7=5+2, 5+…=7, 7-5=2

 Τη γίλεηαη κε ηελ αθαίξεζε; Πνηα είλαη ε 

βαζηθή δηαθνξά πξόζζεζεο θαη αθαίξεζεο 

ζην ζύλνιν ησλ θπζηθώλ;



Προσθετικές σχέσεις: Ένα παράδειγμα 

(έπονται κι άλλα)

 Πνηεο ζρέζεηο κπνξνύλ λα αλαδπζνύλ;

 Με πνηνπο ηξόπνπο κπνξνύλ λα 

εθθξαζηνύλ;



Πολλαπλασιαστικές σχέσεις: Δυο 

παραδείγματα

 Τν κηζό θαη ην δηπιάζην 

 κε ζπκκεηξίεο

 Πόζεο θνξέο ρσξάεη ην … ζην…;

 ζηηο κεηξήζεηο





Οι αριθμοί…
..θαη ε δηδαζθαιία ηνπο ζηηο κηθξέο ειηθίεο: Γύν πξνζεγγίζεηο



Η «πιαζετιανή» προσέγγιση

 Λέμε-θιεηδί: Πξναξηζκεηηθέο έλλνηεο

 Οκαδνπνίεζε

 Σεηξνζέηεζε

 Γηαηήξεζε ηεο πνζόηεηαο

 1-1 αληηζηνίρηζε 

 γηα ηε ζύγθξηζε ηνπ πιήζνπο

 Δθθίλεζε κε ηνλ πιεζηθό ραξαθηήξα ηνπ 

αξηζκνύ 



Η «αντι-πιαζετιανή» προσέγγιση

 Λέμεηο-θιεηδηά

 Αξηζκεηηθή αθνινπζία

 Καηακέηξεζε

 Δθθίλεζε κε ηνλ ηαθηηθό ραξαθηήξα ηνπ 

αξηζκνύ 



… τι ακολουθούμε, «πιαζετιανή» ή 

«αντι-πιαζετιανή» προσέγγιση;

Καη ηειηθά…



Τι «ξέρουμε» για το τι «ξέρουν» τα 

μικρά παιδιά

 Πξηλ αθόκα εθηεζνύλ ζε ζπζηεκαηηθή εθπαίδεπζε 
(θαη ζε ζπκβνιηθά ζπζηήκαηα), ηα κηθξά παηδηά 
έρνπλ έλα ξεπεξηόξην ηθαλνηήησλ 
«πνζνηηθνπνίεζεο» πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ έλλνηα 
ηνπ αξηζκνύ 
 θαη δελ πεξηνξίδνληαη ζηηο δηαθξηηέο πνζόηεηεο

 Τα κηθξά παηδηά θαίλνληαη ηθαλά γηα πεξηζζόηεξα 
πξάγκαηα, απ’ όζν πηζηεύακε κέρξη πξόζθαηα



Προσχολική ηλικία – διακριτές ποσότητες

 Γύξσ ζηα 2 ½  θαη κέρξη ηα 4 ½ αλαπηύζζεηαη κηα πνηθηιία 
ηθαλνηήησλ πνπ ζπλδένληαη κε ηελ έλλνηα ηνπ αξηζκνύ. Τα λήπηα
 Κξίλνπλ θαηά πόζν δύν ζύλνια είλαη ηζνδύλακα σο πξνο ηελ 

πιεζηθόηεηα

 Κξίλνπλ πνην ζύλνιν έρεη πεξηζζόηεξα ζηνηρεία

 Αλαπηύζζνπλ απιέο ζηξαηεγηθέο ππνινγηζκνύ

 Τξεηο ζεκαληηθέο αλαπηπμηαθέο αιιαγέο
 Οη νξζέο απαληήζεηο θαη ε αθξίβεηα απμάλνληαη 

 Τν κέγεζνο ησλ ζπλόισλ αληηθεηκέλσλ πνπ κπνξνύλ λα 
δηαρεηξηζηνύλ απμάλεηαη 
 Τα 3 αληηθείκελα είλαη έλα ζεκαληηθό πιήζνο

 Τν επίπεδν αθαίξεζεο απμάλεηαη
 Π.ρ. κπνξνύλ λα θξίλνπλ σο ηζνδύλακα δύν ζύλνια δηαθνξεηηθώλ 

αληηθεηκέλσλ, όπσο άζπξνπο δίζθνπο θαη καύξεο θνπθθίδεο

Μix, K.S., Huttenlocher, J., & Levine, S.C. (2002). Quantitative development in infancy and 

early childhood. Oxford, NY: Oxford University Press.



Αριθμητική Ακολουθία  

 Τα πεξηζζόηεξα παηδηά γλσξίδνπλ ηνπιάρηζηνλ

ηα 10 πξώηα ζηνηρεία ηεο αξηζκεηηθήο 

αθνινπζίαο

 ΋ρη όια ηα παηδηά!

 Ωζηόζν, ε απαγγειία ησλ «αξηζκνιέμεσλ» 

κπνξεί λα γίλεηαη κεραληθά

 Τα παηδηά δε ζπλδένπλ απαξαίηεηα ηελ απαγγειία ηεο 

αξηζκεηηθήο αθνινπζίαο κε ηελ πιεζηθόηεηα



Λάβετε υπόψη ότι…

 … ηόζν ν πιεζηθόο, όζν θαη ν ηαθηηθόο 

ραξαθηήξαο ηνπ αξηζκνύ είλαη ζεκαληηθόο γηα 

ηελ θαηαλόεζε ηεο έλλνηαο ηνπ αξηζκνύ

 Φξεηαδόκαζηε κηα ζύλζεζε ησλ δύν 

πξνζεγγίζεσλ

 Από πνύ μεθηλάκε;

 Σην απεξρόκελν Αλαιπηηθό, από ηελ «πηαδεηηαλή» 

πξνζέγγηζε

 Σην λέν, από ηελ «αληη-πηαδεηηαλή»



Αριθμητική Ακολουθία, Απαρίθμηση 

και Καταμέτρηση



Αριθμητική ακολουθία & Απαρίθμηση

 Καηά ηελ απαξίζκεζε, νη «αξηζκνιέμεηο» 

αληηζηνηρνύληαη 1-1 ζηα αληηθείκελα κηαο 

ζπιινγήο 

 Ζ αξηζκεηηθή αθνινπζία πξέπεη λα απαγγέιεηαη 

ζσζηά

 Κάζε αξηζκνιέμε πξέπεη λα αληηζηνηρίδεηαη κε έλα 

κόλν αληηθείκελν

 ΋ια ηα αληηθείκελα πξέπεη λα απαξηζκεζνύλ

 Ζ ζεηξά κε ηελ νπνία απαξηζκνύληαη δελ έρεη 

ζεκαζία



Έλεγχος: Το παιχνίδι με το αρκουδάκι που 

μαθαίνει να μετράει

 «Έρσ εδώ ηνλ Μέιην, ην αξθνπδάθη. Τώξα καζαίλεη 
λα κεηξάεη. Θα ηνλ βνεζήζνπκε, αλ ηνπ ιέκε πόηε ην 
θάλεη ζσζηά θαη πόηε όρη». Τν αξθνπδάθη απαξηζκεί 
αληηθείκελα.
 Παξαιείπεη έλαλ αξηζκό

 «έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα, έμη, επηά,…»

 Λέεη ηνλ ίδην αξηζκό δπν θνξέο

 «έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα, ηέζζεξα, πέληε, έμη,…»

 Μεηξάεη δύν θνξέο ην ίδην αληηθείκελν

 Πξνζπεξλάεη έλα αληηθείκελν

 Μεηξάεη ηα αληηθείκελα κε δηαθνξεηηθή ζεηξά

 Τν θάλεη ζσζηά; Τν θάλεη ιάζνο; Γηαηί; 



Η απαρίθμηση είναι πιο εύκολη…

 … όηαλ πξόθεηηαη γηα αληηθείκελα, παξά εηθόνερ

αληηθεηκέλσλ

 πνπ ηα παηδηά κπνξνύλ λα αγγίμνπλ θαη λα 

κεηαθηλήζνπλ

 …όηαλ πξόθεηηαη γηα νξγαλσκέλνπο 

ζρεκαηηζκνύο αληηθεηκέλσλ 

 Τν πην εύθνιν είλαη αληηθείκελα ζε γξακκηθή δηάηαμε 

(επζεία)



«Μετρητές»

 Υιηθά αληηθείκελα (π.ρ. μπιάθηα, θπβάθηα,…) 

ηα νπνία κπνξνύλ λα ρξεζηκνπνηεζνύλ γηα 

ηελ απαξίζκεζε (θαη όρη κόλν!)

 1-1 αληηζηνίρηζε ηεο αξηζκνιέμεο θαη ηνπ κεηξεηή 

κε ηα αληηθείκελα ηεο ζπιινγήο πνπ απαξηζκνύκε  

 Γηαηί βνεζάεη ζηελ απαξίζκεζε;  



Απαρίθμηση έναντι Καταμέτρησης

 Νεπηαγσγόο: «Πόζα είλαη ηα θνπινπξάθηα;»

 Παηδί: «Έλα δύν, ηξία, ηέζζεξα»

 Νεπηαγσγόο: «Πόζα είλαη;;»

 Παηδί: «Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα»



Η ικανότητα για απαρίθμηση…

 … δε ζπλεπάγεηαη απαξαίηεηα όηη ην παηδί 

αληηιακβάλεηαη ηε ζρέζε αλάκεζα ζηελ 

απαξίζκεζε θαη ηελ πιεζηθόηεηα ηεο 

ζπιινγήο πνπ απαξηζκεί

 ΋ηαλ έλα παηδί αληηιακβάλεηαη όηη ε ηειεπηαία 

αξηζκνιέμε εθθξάδεη ην πιήζνο ησλ 

αληηθεηκέλσλ, έρεη θαηαθηήζεη ηελ 

θαηακέηξεζε



Με στόχο την καταμέτρηση…

 …ππνζηεξίδνπκε ηα παηδηά λα ζπλδέζνπλ ηε 

δηαδηθαζία ηεο απαξίζκεζεο κε ηελ πιεζηθόηεηα

 Τα παηδηά απαξηζκνύλ ηζνπιεζείο ζπιινγέο 

αληηθεηκέλσλ δηαθνξεηηθνύ κεγέζνπο

 Αλαδηαηάμεηο ζπιινγώλ θαη απαξίζκεζε

 Γηαηί ε απάληεζε είλαη πάληα ίδηα; 

 Θπκεζείηε ηνλ Piaget!

 Αμηνπνηνύκε ην ξόιν καο σο ελήιηθεο 

 Σηξέθνπκε ηελ πξνζνρή ησλ παηδηώλ ζην ξόιν ηεο ηειεπηαίαο 

αξηζκνιέμεο



Ο ρόλος της τελευταίας αριθμολέξης

 Νεπηαγσγόο: Πόζα είλαη ηα θνπινπξάθηα; 

 Παηδί: Έλα, δύν, ηξία, ηέζζεξα.

 Νεπηαγσγόο: Τέζζεξα είλαη ηα θνπινπξάθηα!



Περισσότερα, Λιγότερα, «Τόσα-

όσα»  

Σεκαληηθέο ζρέζεηο γηα ηελ επεμεξγαζία ηνπ πιήζνπο



Θυμόσαστε σίγουρα…

 … ην εξώηεκα ηνπ ηύπνπ «ππάξρνπλ ηόζα 

θαξόηα όζα ιαγνπδάθηα;»

 Πώο κπνξεί λα αληηκεησπηζηεί απηό ην 

εξώηεκα από ηα παηδηά;

 Ζ δνπιεηά κε ηηο ζρέζεηο απηνύ ηνπ ηύπνπ δελ 

εμαληιείηαη εδώ.



Έργα Ι

 Πνηα είλαη πεξηζζόηεξα/ιηγόηεξα;

 Γηαηί;/ Πώο ην μέξεηο;/ Γηαηί ην πηζηεύεηο απηό;/ 

Δμήγεζέ καο

 Σθεθηείηε παξάγνληεο πνπ δηαθνξνπνηνύλ ηε 

δπζθνιία απηνύ ηνπ έξγνπ  



Έργα ΙΙ

 Φηηάμε έλα ζύλνιν κε 

πεξηζζόηεξα/ιηγόηεξα/ηόζα-όζα



Έργα ΙΙΙ

 Κάξηεο «ληόκηλν»

 Σπλερίδεη κε ιηγόηεξα / πεξηζζόηεξα/ ηόζα-όζα

 Σβνύξα πεξηζζόηεξα/ιηγόηεξα

 Παηρλίδη γηα 2



Έχετε υπόψη σας…

 … όηη ην «ιηγόηεξν» είλαη πην δύζθνιν γηα ηα 

παηδηά από ην «πεξηζζόηεξν».

 Φξνληίδνπκε λα αλαδείμνπκε ηε ζεκαζία ηνπ 

«ιηγόηεξν» ζε ζρέζε κε ην «πεξηζζόηεξν»

 Πνηα είλαη πεξηζζόηεξα, ηα θόθθηλα ή ηα θίηξηλα; 

Άξα, πνηα είλαη ηα ιηγόηεξα;



Η μετεξέλιξη του «περισσότερα/λιγότερα»

 Μεγαιύηεξε αθξίβεηα

 Βξεο/Φηηάμε κνπ κε έλα πεξηζζόηεξν/ιηγόηεξν

 Σπλδέεηαη κε ηνλ επόκελν/πξνεγνύκελν  

 Μεγαιύηεξε αθξίβεηα & κεγαιύηεξν εύξνο

 Βξεο/Φηηάμε κνπ κε δύν/ηξία πεξηζζόηεξα/ιηγόηεξα

 Θα εμειηρζεί πεξαηηέξσ ζε ζρέζεηο κεηαμύ 

αξηζκώλ

 Σθεθηείηε επίζεο θαη πώο ζπλδέεηαη κε ηε 

ζύγθξηζε/δηάηαμε

 Καζώο θαη κε ηελ πξόζζεζε/αθαίξεζε



Αριθμητική ακολουθία: Επίπεδα 

«κατάκτησης»



Επίπεδα

 1ν : Απαγγειία ησλ αξηζκνιέμεσλ (π.ρ. 1-20), μεθηλώληαο 

πάληα από ην ένα. Γνζείζεο κηαο αξηζκνιέμεο, δελ 

ππάξρεη ε δπλαηόηεηα εύξεζεο ηεο επόκελεο. 

 2ν : Γπλαηόηεηα εύξεζεο ηεο επόκελεο αξηζκνιέμεο, 

μεθηλώληαο πάιη από ην ένα (1-10). 

 3ν : Άκεζε εύξεζε ηεο επόκελεο αξηζκνιέμεο (1-10) 

 Δπόκελα επίπεδα :Δπέθηαζε ηεο δπλαηόηεηαο απηήο ζε 

κεγαιύηεξν εύξνο αξηζκώλ / απαγγειία ζε επζεία ή 

αληίζηξνθε ζεηξά/ αμηνπνίεζε ηεο αθνινπζίαο ησλ 

αξηζκνιέμεσλ ζε πξνβιήκαηα πξόζζεζεο ή αθαίξεζεο

Καθνύζε & Σθνπκπνπδή, 2007



«Προχωρημένη» απαρίθμηση Ι

 Απαξίζκεζε από έλαλ αξηζκό θαη κεηά 

 Κάησ από ηελ θαξηέια είλαη δύν. Πόζα είλαη όια; 
 Μπνξεί λα εμειηρζεί ζε πξόβιεκα πξόζζεζεο



«Προχωρημένη» απαρίθμηση ΙΙ

 Καξέθιεο

 Έλα πιήζνο από θαξέθιεο (π.ρ. 5) ηνπνζεηνύληαη 

ζηε ζεηξά.

 Σε θάζε παηδί κηαο νκάδαο αληηζηνηρίδεηαη έλαο 

αξηζκόο (από ην 1 κέρξη ην 5).  

 Απαγγέιινληαη νη αξηζκνί θαη θάζε παηδί, αλάινγα 

κε ηνλ αξηζκό πνπ ηνπ αληηζηνηρεί, θάζεηαη κε ηε 

ζεηξά ηνπ ζε κηα θαξέθια.

 Τα παηδηά ζεθώλνληαη κε ηελ αληίζηξνθε ζεηξά, 

ελώ απαγγέιινληαη νη αληίζηνηρνη αξηζκνί.



Αριθμητική ακολουθία: O τακτικός 

χαρακτήρας του αριθμού



Εκτός από το πλήθος…

 …νη αξηζκνί πεξηγξάθνπλ θαη ηε ζέζε

 Πξώηνο, δεύηεξνο, ηξίηνο, ηέηαξηνο…

 Θα δνύκε ζηε ζπλέρεηα πώο ζπλδένληαη ε 

ζέζε θαη ην πιήζνο κέζσ ηεο δηάηαμεο



Θέση και μοτίβα

 Κπξηαθή, Γεπηέξα, Τξίηε, Τεηάξηε, Πέκπηε, 

Παξαζθεπή, Σάββαην, Κπξηαθή, Γεπηέξα, 

Τξίηε,…

 Πνηα είλαη ε πξώηε κέξα ηεο εβδνκάδαο;

 Πνηα είλαη ε δεύηεξε κέξα ηεο εβδνκάδαο;

 Ή, γηαηί ηε «Γεπηέξα» ηε ιέκε «Γεπηέξα»;;

 ……………………………………………………



Θέση και μοτίβα

 Πνηνο είλαη ν πξώηνο όξνο;

 H πξώηε θάξηα, ην πξώην ζρήκα…

 Πνηνο είλαη ν δεύηεξνο;

 Πεξίγξαςέ ην γηα λα ην θηηάμεη θάπνηνο άιινο

 Κξαηήζηε ζην κπαιό ζαο ηα κνηίβα – είλαη ζεκαληηθά γηα 

ηελ αλάπηπμε ηεο αιγεβξηθήο ζθέςεο



Αναπαραστάσεις των αριθμών

Σεκαληηθό!



Σημαντικό: Αναπαραστάσεις για τους 

αριθμούς

 Δκπξάγκαηεο

 Υιηθά αληηθείκελα (κεηξεηέο)

 Δηθνληθέο

 Σπκβνιηθέο

 Οη παξαπάλσ δξαζηεξηόηεηεο (θαη άιιεο!) κπνξνύλ λα 

γίλνπλ κε αλαπαξαζηάζεηο δηαθνξεηηθνύ ηύπνπ

 Γηαθνξεηηθέο αλαπαξαζηάζεηο, δηαθνξεηηθή δπζθνιία 

ησλ έξγσλ

 Πνηεο είλαη ιηγόηεξν θαη πνηεο πεξηζζόηεξν απαηηεηηθέο γηα ηα 

παηδηά;



Ένα ιδιαίτερο είδος αναπαραστάσεων: 

«Χωρικές» σχέσεις (μοντέλα)

 Δπηηξέπνπλ ηελ άκεζε αλαγλώξηζε πνζνηήησλ

 Πνύ ηηο βξίζθεηε; 

 Θα καο ρξεζηκεύζνπλ ζηελ επεμεξγαζία ζρέζεσλ

κεηαμύ ησλ αξηζκώλ



Το «παράδοξο» που πρέπει να έχουμε 

υπόψην μας

 Οη αλαπαξαζηάζεηο είλαη –θαηαξρήλ- «δηαθαλείο» 

γηα ην γλώζηε, αιιά «αδηαπέξαζηεο» γηα ηνλ 

αξράξην.

 Ζ απιή παξνπζία/ζε ησλ αλαπαξαζηάζεσλ δε 

ζπλεπάγεηαη ηε κεηαθνξά ησλ καζεκαηηθώλ ηδεώλ 

ζην θεθάιη ηνπ παηδηνύ.



Ποιες μαθηματικές ιδέες «κρύβονται» πίσω από 

αυτή την εικόνα; Ποιος μπορεί να τις «δει» ;



Ποιες μαθηματικές ιδέες «κρύβονται» πίσω από 

αυτό το μοντέλο; Ποιος μπορεί να τις «δει» ;



Λάβετε υπόψη ότι…

 …νη ζπλδέζεηο κεηαμύ δηαθνξεηηθώλ 

αλαπαξαζηάζεσλ εληζρύνπλ ηελ αλάπηπμε 

ηεο έλλνηαο ηνπ αξηζκνύ

 …ην πέξαζκα από ηε κηα αλαπαξάζηαζε 

ζηελ άιιε δε γίλεηαη απηόκαηα

 Έλαο ξόινο ησλ κεηξεηώλ:

 «Γέθπξεο» αλάκεζα ζηα αληηθείκελα 

(εκπξάγκαηεο αλαπαξαζηάζεηο) θαη ηελ εηθνληθέο 

& ζπκβνιηθέο αλαπαξαζηάζεηο ησλ αξηζκώλ.



Συνδέσεις;

«Τέζζεξα»



Συνδέσεις;

**** 4



Συνδέσεις;

0 1 2 3



Συνδέσεις;;

6



Συνδέσεις;;



Οι αναπαραστάσεις των παιδιών για 

τους αριθμούς

Αμηνπνηήζηκεο;



Το παιχνίδι με τα τσίγκινα κουτιά του 

Martin Hughes

 4 ίδηα θνπηηά

 Κάζε θνπηί πεξηέρεη 0, 1, 2, ή 3 ηνπβιάθηα

 Τν παηδί βιέπεη ηη έρεη θάζε θνπηί

 Τα θνπηηά «αλαθαηεύνληαη» 

 Εεηείηαη από ην παηδί λα βξεη ην θνπηί κε ηα π.ρ. 
2 ηνπβιάθηα

 Σε 2ε θάζε, δεηείηαη από ην παηδί λα ζεκεηώζεη 
πάλσ ζην θάζε θνπηί «θάηη» πνπ ζα ην βνεζήζεη 
λα ζπκάηαη ηη πεξηέρεη



Σκεφτείτε

 Τη αθξηβώο δεηάεη ν Hughes από ην παηδί;

 Με ηνπο «δηθνύο καο» όξνπο

 Τη ζα πεξηκέλαηε λα θάλεη έλα κηθξό παηδί;

 Θα έθαλαλ όια ην ίδην;

 Πώο ζα κπνξνύζαηε λα εθκεηαιιεπηείηε ηηο δηαθνξεηηθέο 

αλαπαξαζηάζεηο ησλ παηδηώλ;

 Αλ ππνζέζνπκε όηη ζα δίλαηε καγλεηάθηα κε έηνηκεο 

αλαπαξαζηάζεηο γηα λα ρξεζηκνπνηνύζαλ ηα παηδηά, ηη 

ζα βάδαηε πάλσ ζηα καγλεηάθηα; 



Σχέσεις μεταξύ αριθμών
Ίζσο ην πην ζεκαληηθό κέξνο ηεο θαηαλόεζεο γηα ηνπο αξηζκνύο



Σύγκριση/Διάταξη



Σχολιάστε



Σύνδεση με πλήθος

 Ο Μέιηνο, ην αξθνπδάθη, είλαη ιίγν ιαίκαξγνο. Μπνξεί λα 

δηαιέμεη αλάκεζα ζε απηά θαη απηά ηα ζνθνιαηάθηα. Πνηα 

ιέηε όηη ζα δηαιέμεη; Γηαηί; 

 Πόζα είλαη απηά; Πόζα είλαη απηά;

 Πνηα είπακε όηη είλαη πεξηζζόηεξα; Τα ηέζζεξα ή ηα 

πέληε;  

 Τν πέληε είλαη κεγαιύηεξν από ην ηέζζεξα

 Ο αξηζκόο 5 είλαη κεγαιύηεξνο από ηνλ αξηζκό 4



Σύνδεση με πλήθος & θέση

 Ο Κώζηαο θαη ε  Άλλα μεθηλνύλ από ην 0. Ο 

Κώζηαο θάλεη 6 βήκαηα. Ή Άλλα θάλεη 8 βήκαηα.

 Πνηνο έθαλε πεξηζζόηεξα/ιηγόηεξα βήκαηα; 

 Πνηνο είλαη πην πίζσ; Πνηνο είλαη πην κπξνζηά;

 Τν 6 είλαη πξηλ ην 7 / Τν 7 είλαη κεηά ην 6.

 Ο αξηζκόο 6 είλαη κηθξόηεξνο από ηνλ αξηζκό 7 / 

Ο αξηζκόο 7 είλαη κεγαιύηεξνο από ηνλ αξηζκό 6.

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10



Θυμηθείτε

0 1 2 3



Σύγκριση και αντικειμενοποίηση των αριθμών

 Οη αξηζκνί ηζαθώζεθαλ!

 Πνηνο έρεη δίθην; Πνηνο έρεη άδηθν; Γηαηί; 

Βνεζήζηε ηνπο λα κπνπλ ζηε ζσζηή ζεηξά!
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Δγώ είκαη 

πην 

κεγάινο!

΋ρη, εγώ 

είκαη πην 

κεγάινο!



Διάταξη

 Κάπνηνη αξηζκνί δελ είλαη ζηε ζσζηή ζέζε. 

Βξεο ηνπο θαη εμήγεζε γηαηί.
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Διάταξη

 Φηηάρλνπκε κηα αξηζκνγξακκή ζην πάησκα κε θελέο ηηο 

ζέζεηο ησλ αξηζκώλ.

 Κάζε παηδί αλαιακβάλεη έλαλ αξηζκό (π.ρ. θξαηώληαο 

κηα κεγάιε θαξηέια κε ην αξηζκεηηθό ζύκβνιν).

 Εεηάκε κε ηπραία ζεηξά από ηα παηδηά λα βξνπλ ηε ζέζε 

ηνπο ζηελ αξηζκνγξακκή.

 Φσξίο ηελ αξηζκνγξακκή, δεηάκε από ηξηάδεο παηδηώλ 

λα κπνπλ ζηε ζεηξά (αύμνπζα ή θζίλνπζα) αλάινγα κε 

ηνλ αξηζκό πνπ θξαηνύλ



Παρατηρήστε

 Καη ζηηο ζπγθξίζεηο/δηαηάμεηο, ζεκαληηθό ξόιν 

παίδνπλ: 

 νη δηαθνξεηηθέο αλαπαξαζηάζεηο ησλ αξηζκώλ θαη 

νη κεηαμύ ηνπο δηαζπλδέζεηο

 ν πιεζηθόο θαη ν ηαθηηθόο ραξαθηήξαο ησλ 

αξηζκώλ

 ε ζηαδηαθή κεηαηόπηζε από ηηο πνζόηεηεο ζηνπο 

αξηζκνύο

 Οη αξηζκνί σο αληηθείκελα



Σχέσεις μέρους-όλου, 

μέρους-μέρους-όλου, 

προσθετικές/αφαιρετικές σχέσεις



Σχέσεις μέρους-όλου

 Πνηα είλαη πην πνιιά, ηα ηνπβιάθηα ή ηα 

θόθθηλα ηνπβιάθηα; 



Προσθετική ανάλυση/σύνθεση αριθμού 
Σχέσεις μέρους-μέρους-όλου

 Τν 9 (όινλ) σο 4 (κέξνο) θαη  5 (κέξνο)



Προσθετική ανάλυση/σύνθεση αριθμού

 Με πόζνπο ηξόπνπο…;



«Θα ήθελα να είχα 6»



«Θα ήθελα να είχα 6»



Βάλτε ένα πλαίσιο και κάντε τις 

κατάλληλες ερωτήσεις



«Πατώντας»  στο 5 και το 10



Πόσα βήματα μπρος/πίσω;

 Δίζαη ζην 5. Πόζα βήκαηα (θαη πξνο ηα πνύ) 

πξέπεη λα θάλεηο γηα λα θηάζεηο ζην 7/ ζην 3;
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Αριθμός - στόχος

 Παίμηε κε θάξηεο έλα παηρλίδη πνπ λα 

δηεξεπλά ηνπο ηξόπνπο κε ηνπο νπνίνπο 

κπνξεί λα πξνθύςεη έλαο αξηζκόο, π.ρ. ην 7 

σο δηαθνξά δύν αξηζκώλ ή σο άζξνηζκα δύν 

ή πεξηζζόηεξσλ αξηζκώλ.

 Σρέζεηο ηνπ ηύπνπ:

 7 = … + … (+…

 7 = … - …



Η προσθετική ανάλυση/σύνθεση 

αριθμών…
…είλαη πνιύ ζεκαληηθή γηα ηελ θαηαλόεζε ηνπ αξηζκεηηθνύ 

ζπζηήκαηνο θαη όρη κόλν!



Σκεφτείτε

 494

 «Τεηξαθόζηα ελελήληα ηέζζεξα»

 400 + 90 + 4

 Τη απνθαιύπηεη γηα ηελ αμία ζέζε ησλ 

ςεθίσλ ε θαηάιιειε πξνζζεηηθή αλάιπζε 

ηνπ αξηζκνύ;

 Καη πόζν βνεζά ε θσλνινγηθή αλάιπζε;



Σκεφτείτε

 Θέιεηε λα ππνινγίζεηε λνεξά ην άζξνηζκα 95+7. 

Πνηα ζηξαηεγηθή αθνινπζείηε;

 Θέιεηε λα ππνινγίζεηε λνεξά ηε δηαθνξά 23-19 

(ή107-13). Πνηεο ζηξαηεγηθέο αθνινπζείηε;

 Θέιεηε λα ππνινγίζεηε λνεξά ην γηλόκελν 12x7. 

Πνηα ζηξαηεγηθή αθνινπζείηε;

 Θέιεηε λα ππνινγίζεηε λνεξά ην πειίθν 82:9.  

Πνηα ζηξαηεγηθή αθνινπζείηε;



Οι σχέσεις που μελετάμε…

 … ζπλδένληαη πξνθαλώο κε ηελ πξόζζεζε 

θαη ηελ αθαίξεζε θαη ε θαηαλόεζή ηνπο 

εληζρύεηαη από πξνβιήκαηα πξόζζεζεο θαη 

αθαίξεζεο



Πρόσθεση-Αφαίρεση



Η πρόσθεση και η αφαίρεση…

 …όπσο θαη ν πνιιαπιαζηαζκόο θαη ε δηαίξεζε κπνξνύλ 

λα κνληεινπνηήζνπλ δηαθνξεηηθέο θαηαζηάζεηο

 Σην πηινηηθό Αλαιπηηθό ζα δείηε σο ζηόρν ηνλ εμήο: 

Τα παηδηά δηεπεςνούν θαηαζηάζεηρ  «βάδω μαδί», «βάδω 

αθόμα» θαη «ζςγθπίνω» γηα να πποζεγγίζοςν ηηρ ππάξεηρ 

ππόζζεζε θαη αθαίπεζε»

 Τη είδνπο θαηαζηάζεηο είλαη απηέο; Γώζηε παξαδείγκαηα

 Καη βάιηε θαη ηελ θαηάζηαζε «βγάδσ» ζε απηέο.



Προβλήματα σύζευξης

 Ζ θαηάζηαζε
 Ο Γηάλλεο είρε 2€.(αξρηθή θαηάζηαζε)

 Ζ Άλλα ηνπ έδσζε 3€ αθόκα. (αιιαγή)

 Τώξα ν Γηάλλεο έρεη 5€.(ηειηθή θαηάζηαζε)

 Αλάινγα κε πνην από ηα παξαπάλσ 3 ζηνηρεία 
ζέηνπκε σο δεηνύκελν, πξνθύπηεη θαη έλα 
δηαθνξεηηθό πξόβιεκα. 

 Γελ είλαη όια ηα πξνβιήκαηα παξόκνηαο δπζθνιίαο 
γηα ηα παηδηά
 Τν πξόβιεκα ζην νπνίν δελ είλαη γλσζηή ε αξρηθή 

θαηάζηαζε είλαη ην πην δύζθνιν.



Προβλήματα διαχωρισμού

 Ζ θαηάζηαζε

 Ο Γηάλλεο είρε 5€. (αξρηθή θαηάζηαζε)

 Έδσζε 3€ ζηελ Άλλα. (αιιαγή)

 Τώξα ν Γηάλλεο έρεη 2€.(ηειηθή θαηάζηαζε)

 Σθεθηείηε αλάινγα κε ηελ πξνεγνύκελε 

πεξίπησζε



Προβλήματα μέρους-μέρους-όλου

 Ζ θαηάζηαζε

 Ο Γηάλλεο έρεη 3 κήια. (κέξνο)

 Ο Γηάλλεο έρεη 2 αριάδηα. (κέξνο)

 Ο Γηάλλεο έρεη 5 θξνύηα. (όιν)

 Τν δεηνύκελν κπνξεί λα είλαη θάπνην από ηα 

κέξε ή ην όιν.



Προβλήματα σύγκρισης (Ι)

 Ζ θαηάζηαζε

 Ο Γηάλλεο έρεη 5€

 Ζ Άλλα έρεη 3€.

 Ο Γηάλλεο έρεη 2€ πεξηζζόηεξα από ηελ Άλλα.

 Ζ Άλλα έρεη 2€ ιηγόηεξα από ην Γηάλλε.

 Αλάινγα κε πνηα ζηνηρεία ζα 

ρξεζηκνπνηήζνπκε σο δεδνκέλα, 

πξνθύπηνπλ δηαθνξεηηθά πξνβιήκαηα



Προβλήματα σύγκρισης (ΙΙ)

 Ζ θαηάζηαζε

 Ο Γηάλλεο έρεη 5€

 Ζ Άλλα έρεη 3€.

 Ο Γηάλλεο έρεη 2€ πεξηζζόηεξα από ηελ Άλλα.

 Ζ Άλλα έρεη 2€ ιηγόηεξα από ην Γηάλλε.

 Τα εξσηήκαηα

 Πνην παηδί έρεη πεξηζζόηεξα; Πόζα πεξηζζόηεξα;

 Πνην παηδί έρεη ιηγόηεξα; Πόζα ιηγόηεξα;



Προβλήματα σύγκρισης (ΙΙΙ)

 Ζ θαηάζηαζε
 Ο Γηάλλεο έρεη 5€. 

 Ζ Άλλα έρεη 3€.

 Ο Γηάλλεο έρεη 2€ πεξηζζόηεξα από ηελ Άλλα.

 Ζ Άλλα έρεη 2€ ιηγόηεξα από ην Γηάλλε.

 Τν εξώηεκα
 Πόζα έρεη ε Άλλα;

 Με πνηνλ άιιν ηξόπν κπνξνύκε λα ξσηήζνπκε γηα 
ηελ Άλλα;

 Πνηνο από ηνπο δύν παξαπάλσ είλαη πην δύζθνινο;



Προβλήματα σύγκρισης (ΙΙΙ)

 Ζ θαηάζηαζε

 Ο Γηάλλεο έρεη 5€

 Ζ Άλλα έρεη 3€.

 Ο Γηάλλεο έρεη 2€ πεξηζζόηεξα από ηελ Άλλα.

 Ζ Άλλα έρεη 2€ ιηγόηεξα από ην Γηάλλε.

 Οη ζπλδπαζκνί επαλαιακβάλνληαη

 …………………………………………………………



…όχι για να τη διδάξουμε στα παιδιά!

Ζ παξαπάλσ θαηεγνξηνπνίεζε είλαη γηα καο…



Μας ενδιαφέρει να γνωρίζουμε ότι…

 … πξνβιήκαηα «ηεο ίδηαο πξάμεο» παξνπζηάδνπλ 

δηαθνξεηηθή δπζθνιία γηα ηα παηδηά

 Π.ρ. Τα πξνβιήκαηα ζύγθξηζεο είλαη πην απαηηεηηθά από 

ηα πξνβιήκαηα ζύδεπμεο

 Καη ε ζύγθξηζε κε ην «ιηγόηεξν από» πην απαηηεηηθή από ην 

«πεξηζζόηεξν από»

 … πξνβιήκαηα πνπ πξνθύπηνπλ από ηελ ίδηα 

θαηάζηαζε παξνπζηάδνπλ δηαθνξεηηθή δπζθνιία γηα 

ηα παηδηά, αλάινγα κε ην πνην είλαη ην δεηνύκελν

 Σπρλά, ιέμεηο πνπ παξαπέκπνπλ ζηελ πξόζζεζε ή ζηελ 

αθαίξεζε παξαπιαλνύλ ηα παηδηά



Παράδειγμα

 Ζ Άλλα έρεη 4 βόινπο. Έρεη 2 πεξηζζόηεξνπο 

βόινπο από ην Γηάλλε. Πόζνπο βόινπο έρεη ν 

Γηάλλεο;

 Πνην ιάζνο ζα αλακέλαηε ζε απηό ην 

πξόβιεκα;



Στο επίπεδο του Νηπιαγωγείου μας 

ενδιαφέρει…

 Να κπνξνύλ λα κνληεινπνηνύλ ηα παηδηά ηελ 

θαηάζηαζε θαη κέζσ ηεο αλαπαξάζηαζεο λα 

επηιύνπλ ην πξόβιεκα.

 Γξακαηνπνίεζε

 Υιηθά (πνύιηα, ….)

 Εσγξαθηθή



Πώς;

 Ξεθηλάκε από ηα είδε ησλ πξνβιεκάησλ πνπ 

είλαη πην εύθνια γηα ηα παηδηά, αιιά δελ 

πεξηνξηδόκαζηε ζε απηά

 Γελ θαηεγνξηνπνηνύκε ηα πξνβιήκαηα κε βάζε 

ηελ πξάμε – αθήλνπκε ηα παηδηά λα δνπιέςνπλ 

κε ηε βνήζεηα ησλ κνληέισλ

 Γνπιεύνπκε κε κηθξνύο αξηζκνύο



Παραδείγματα

 Με δξακαηνπνίεζε: Βξεο πόζα έρσ ζηα 

ρέξηα κνπ.

 Έρσ 3    ζην έλα ρέξη θαη 2   ζην άιιν ρέξη. Πόζα 

θπβάθηα έρσ όια καδί;

 Έρσ 5     θαη ζηα δύν ρέξηα. Σην έλα έρσ 3    . 

Πόζα θπβάθηα έρσ ζην άιιν;



Παρατηρείστε

3+… = 5 5 - 3= …



Παραδείγματα

 Δίρα κεξηθά θπβάθηα. Ο Κώζηαο κνπ έδσζε 

άιιν έλα θαη ηώξα έρσ 6. Πόζα θπβάθηα είρα 

πξηλ;



Παραδείγματα

 Δγώ έρσ 5 θπβάθηα. Ο Κώζηαο έρεη επηά. 

Πνηνο έρεη πεξηζζόηεξα; Πόζα πεξηζζόηεξα;



Παράδειγμα

 Δγώ έρσ 5 θπβάθηα. Ο Κώζηαο έρεη επηά. 

Πνηνο έρεη πεξηζζόηεξα; Πόζα πεξηζζόηεξα;

0 1 2 3 85 6 74 9 10



Επισήμανση

 Σηα παξαδείγκαηα κηιάκε γηα «θπβάθηα».

 Γηα ηα παηδηά, κπνξείηε λα ζθεθηείηε όισλ 

ησλ εηδώλ ηα ζελάξηα

 Π.ρ., λα εληάμεηε ηα πξνβιήκαηα ζε κηα ηζηνξία, 

λα αμηνπνηήζεηε θαζεκεξηλέο θαηαζηάζεηο ζηελ 

ηάμε, θ.ιπ.

 Τα κνληέια, όκσο, κπνξνύλ λα αμηνπνηεζνύλ 

ζε νπνηνδήπνηε ζελάξην



Πολλαπλασιαστικές σχέσεις

Πολλαπλασιασμός/Διαίρεση



Στοιχεία πολλαπλασιαστικής σκέψης με 

παραδείγματα

 Σαγηνλάξεο ζηελ πηζίλα 

 Πόζα παηδηά βξίζθνληαη ζηελ πηζίλα;

 Πνην ζα ήηαλ ην αληίζηξνθό ηνπ πξόβιεκα;



Στοιχεία πολλαπλασιαστικής σκέψης με 

παραδείγματα

 Πόζα δεπγάξηα γάληηα γη’απηά ηα παηδηά;

 Δίλαη όζα ρξεηάδνληαη; 



Στοιχεία πολλαπλασιαστικής σκέψης με 

παραδείγματα

 Φηηάμηε ην έμη κε:

 …      (κνλάδεο)

 (δπάδεο)

 ……          (ηξηάδεο)

 Μπνξείηε λα ην θηηάμεηε κε                ; 



Στοιχεία πολλαπλασιαστικής σκέψης με 

παραδείγματα

 Μνηξάζηε (δίθαηα) ζηα δύν, ζηα ηξία, ζηα 

ηέζζεξα

 Γηαθξηηέο πνζόηεηεο

 Πώο ζα κνηξάδαηε 12 θάξηεο ζε 3 παηδηά;

 Σπλερείο πνζόηεηεο

 Θπκεζείηε ηελ ηνύξηα!


