
Διαδικασίες σκέψης



Η μαθηματική δραστηριότητα περιλαμβάνει:

 Δπηλφεζε ηδεαηψλ αληηθεηκέλσλ θαη ηδεψλ

 Καηαλφεζε καζεκαηηθψλ ελλνηψλ θαη ηδεψλ

 Αλαθάιπςε ηδηνηήησλ (θαη ζρέζεσλ) ησλ 

καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ θαη ελλνηψλ

 Αλάπηπμε ηξφπσλ ζπιινγηζκνχ θαη 

επηρεηξεκαηνινγίαο απνδεθηψλ ζηα καζεκαηηθά

 …θαη δελ εμαληιείηαη ζε απηά



Αναλύοντας…

 …ηε καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα θαη ηα 

πξντφληα ηεο (:ην ζψκα ηεο καζεκαηηθήο 

γλψζεο), κπνξνχλ λα εληνπηζηνχλ θάπνηεο 

δηαδηθαζίεο, νη νπνίεο είλαη βαζηθά ζπζηαηηθά 

ηεο ζηνηρεία

 Αθαίξεζε

 Γελίθεπζε

 Οκαδνπνίεζε

 Σαμηλφκεζε

 ΢πιινγηζκφο θαη εμαγσγή ζπκπεξαζκάησλ

 Δπίιπζε πξνβιήκαηνο



Οι διαδικασίες αυτές…

 … έρνπλ ςπρνινγηθφ ππφβαζξν

 ζπλδένληαη κε δηαδηθαζίεο ζθέςεο



Ομαδοποίηση 



Ομαδοποίηση 

 Ζ δηαδηθαζία κέζσ ηεο νπνίαο δηαθνξεηηθά 

αληηθείκελα* εληάζζνληαη ζηελ ίδηα θαηεγνξία 

(νκάδα). 

 Πξνυπνζέηεη ηελ χπαξμε θξηηεξίσλ ή ηελ 

αλαγλψξηζε απφ ηε κεξηά ηνπ ππνθεηκέλνπ φηη 

ππάξρνπλ θάπνηα ζηνηρεία ησλ αληηθεηκέλσλ 

πνπ κπνξεί λα ζεσξεζνχλ θνηλά (ή, 

ηνπιάρηζηνλ, παξφκνηα)

 ΢ηελ ςπρνινγία, ε θαηεγνξηνπνίεζε ζεσξείηαη 

ζεκειηψδεο ζηελ θαηαζθεπή ελλνηψλ

*  Ο φξνο «αληηθείκελν» ρξεζηκνπνηείηαη κε ηελ επξεία έλλνηα



Παράδειγμα 1: Ποιο δεν ταιριάζει;



Παράδειγμα 2: Ποιο δεν ταιριάζει;



Παράδειγμα 3: Σε ποια ομάδα 

ταιριάζει;



Σκεφτείτε…

 Ζ νκαδνπνίεζε κπνξεί 

 λα βξίζθεηαη ζηε βάζε ηεο θαηαζθεπήο 

καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ θαη ελλνηψλ 

 λα είλαη κηα δηαδηθαζία πνπ αμηνπνηείηαη θαηά 

θφξνλ ζην Νεπηαγσγείν

 είηε ζε ζρέζε κε ηα Μαζεκαηηθά, είηε φρη

 Αιιά δελ πξέπεη λα μερλάκε φηη ηα θξηηήξηα 

γηα ηελ νκαδνπνίεζε είλαη πξνθαλή ζε εκάο, 

αιιά φρη ζηα παηδηά

 Σα παηδηά κπνξεί λα ρξεζηκνπνηήζνπλ 

απξνζδφθεηα θξηηήξηα



Σκεφτείτε…

 Όηαλ ζέινπκε λα αμηνπνηήζνπκε ηελ 

νκαδνπνίεζε, θαιφ είλαη λα ππνζηεξίδνπκε 

ηα παηδηά λα εζηηάζνπλ ζηα ραξαθηεξηζηηθά 

εθείλα πνπ ζρεηίδνληαη κε ην καζεκαηηθφ 

δήηεκα πνπ καο ελδηαθέξεη



Κρίνετε:

 Πνην δελ ηαηξηάδεη; 



Ταξινόμηση



Σκεφτείτε

 Απφ έλα ζχλνιν  επίπεδσλ επζχγξακκσλ 

ζρεκάησλ, κπνξψ λα δηαθνξνπνηήζσ θαη λα 

νκαδνπνηήζσ ηα ηξίγσλα.

 Με δεδνκέλε ηελ νκάδα «Σξίγσλα», κπνξψ 

λα ηε δηακεξίζσ ζε επηκέξνπο νκάδεο.

 Πείηε δχν δηαθνξεηηθά θξηηήξηα κε ηα νπνία 

έρεηε ηαμηλνκήζεη ηα ηξίγσλα ζην παξειζφλ.



Ταξινομήστε τα κυρτά τετράπλευρα

 Με πνην θξηηήξην ζα εξγαζηείηε;

 ΢αο αξθεί έλα;



Tαξινόμηση κατά Αριστοτέλη  

Κπξηφ ηεηξάπιεπξν

Σξαπέδην

Ηζνζθειέο Όρη ηζνζθειέο

Παξαιιειφγξακκν

Οξζνγψλην

Σεηξάγσλν Όρη ηεηξάγσλν

Πιάγην

Ρφκβνο Όρη ξφκβνο

Υσξίο παξάιιειεο 
πιεπξέο



Αυτό, τι σχήμα είναι;



Σύγχρονη ταξινόμηση

Παξαιιειφγξακκα

ΡφκβνηΟξζνγψληα 
παξαιιειφγξακκα

Σεηξάγσλα



Ξαναγυρνώντας στο παράδειγμα



Αναγνωρίζοντας ότι…

 …ππάξρεη έλα θνηλφ ραξαθηεξηζηηθφ ζηα 

ζχλνια κε: 

 3 αζηεξάθηα

 3 θχθινπο

 3 παπάθηα

 3 θξνθνδεηιάθηα

 ……………………

 …έρνπκε θάλεη έλα ζεκαληηθφ βήκα ζηελ 

θαηαζθεπή ηνπ καζεκαηηθνχ αληηθεηκέλνπ «ηξία»



Η διαδικασία της αφαίρεσης

Έλα ζεκαληηθφ βήκα ζηελ θαηαζθεπή καζεκαηηθψλ ελλνηψλ



Σκεφτείτε

 Σα πέληε κήια είλαη πεξηζζφηεξα απφ ηα 

ηέζζεξα κήια

 Σν πέληε είλαη κεγαιχηεξν απφ ην ηέζζεξα

 Τπάξρνπλ νκνηφηεηεο αλάκεζα ζηηο δχν 

παξαπάλσ δειψζεηο; Τπάξρνπλ δηαθνξέο; 

Πνηεο;



Σκεφτείτε

 Αλ έρεηο ηξία κήια θαη ζνπ δψζσ άιια δχν 

κήια ζα έρεηο πέληε κήια

 Αλ πξνζζέζσ ζην ηξία ην δχν παίξλσ πέληε

 Τπάξρνπλ νκνηφηεηεο αλάκεζα ζηηο ηξεηο 

παξαπάλσ δειψζεηο; Τπάξρνπλ δηαθνξέο; 

Πνηεο;



Ένας τύπος Αφαίρεσης: Αφαίρεση με αποκοπή…

 Παξαηεξνχκε θνηλά ζηνηρεία ζε αληηθείκελα πνπ καο 

ελδηαθέξνπλ

 3 γαηάθηα, 3 παπάθηα, 3 θξνθνδεηιάθηα

 Δζηηάδνπκε ζηα θνηλά ζηνηρεία θαη «απνθφπηνπκε» ηα 

(πιένλ, γηα καο) άζρεηα ζηνηρεία 

 Πάλε ηα γαηάθηα, ηα παπάθηα, ηα θξνθνδεηιάθηα

 Μπνξνχκε λα ζπιινγηζηνχκε θαη λα κηιήζνπκε γηα ην 

«ηξία», ην «ηέζζεξα», ην «πέληε»,…, θαη λα 

πεξηγξάςνπκε ηδηφηεηέο ηνπο θαη κεηαμχ ηνπο ζρέζεηο

 Σν «ηξία», ην «ηέζζεξα», ην «πέληε» έρνπλ γίλεη 

αληηθείκελα απηά θαζεαπηά



Ένα άλλο είδος Αφαίρεσης: Αφαίρεση με 

εξιδανίκευση

 ΢θεθηείηε έλα γεσκεηξηθφ αληηθείκελν, φπσο 

είλαη ε επζεία: Κακία απφ ηηο θπζηθέο 

αλαπαξαζηάζεηο ηεο (παξαδείγκαηα;) δελ 

έρεη ηηο ηδηφηεηεο ηεο, π.ρ.

 Γελ έρεη πιάηνο

 Έρεη άπεηξν κήθνο



Η διαδικασία της γενίκευσης



Με τη διαδικασία της γενίκευσης…

 … δηεπξχλεηαη ην πεδίν εθαξκνγήο κηα 

καζεκαηηθήο έλλνηαο ή δηαδηθαζίαο

 …εμάγνληαη ζπκπεξάζκαηα γηα ην γεληθφ, 

απφ ην εηδηθφ

 ΢πλδέεηαη κε ηνλ επαγσγηθφ ζπιινγηζκφ



Παράδειγμα

 Μαζαίλνπκε ηνλ πνιιαπιαζηαζκφ αξρηθά γηα 

ηνπο θπζηθνχο αξηζκνχο

 Αξγφηεξα καζαίλνπκε πνιιαπιαζηαζκφ θαη 

γηα κε-θπζηθνχο αξηζκνχο

 Έρνπκε κηα επέθηαζε ηνπ πεδίνπ εθαξκνγήο 

απηήο ηεο πξάμεο

 Ση αιιάδεη;



Ο πολλαπλασιασμός…

 … ζηνπο ζεηηθνχο ξεηνχο δελ κπνξεί πάληα 

λα έρεη ην  λφεκα ηεο επαλαιακβαλφκελεο 

πξφζζεζεο

 0,1 x 

 Αο δνχκε κε δηαθνξεηηθφ ηξφπν ην λφεκα ηνπ 

πνιιαπιαζηαζκνχ ζηνπο θπζηθνχο

 3x5  «3 θνξέο ην 5»

 αιιά θαη

 3x5  «ην ηξηπιάζην ηνπ 5»

 Απηφ ην λφεκα επεθηείλεηαη ζηελ πεξίπησζε ηνπ 0,1x



Κρατήστε στο μυαλό σας

 Καηά ηε (καζεκαηηθή) γελίθεπζε, θάπνηεο 

θνξέο αιιάδεη ην λόεκα ησλ ελλνηψλ

 Απφ ηελ (ςπρνινγηθή) άπνςε ηνπ καζεηή ε 

γελίθεπζε κπνξεί λα δεκηνπξγήζεη δπζθνιίεο

 Κάπνηεο θνξέο ε αιιαγή λνήκαηνο δε γίλεηαη 

θαηαλνεηή

 Κάπνηεο θνξέο ηα παηδηά ππεξγεληθεχνπλ



Σκεφτείτε

 Σo 1 θηιά θεξάζηα θνζηίδνπλ 7,2 επξψ. Πφζν 

θνζηίδνπλ ηα 0,6 θηιά;

 Όηαλ μέξσ ην έλα θαη ςάρλσ λα βξσ ηα 

πνιιά, θάλσ πνιιαπιαζηαζκό

 Κάλσ πνιιαπιαζηαζκό κόλν ζηελ 

πεξίπησζε πνπ μέξσ ην έλα θαη ςάρλσ λα 

βξσ ηα πνιιά



Διαδικασίες συλλογισμού και 

εξαγωγής συμπερασμάτων
Δπαγσγηθή θαη παξαγσγηθή δηαδηθαζία



Επαγωγικός συλλογισμός

 Ξεθηλψληαο απφ εηδηθέο πεξηπηψζεηο, βγάδσ 

έλα γεληθφ(ηεξν) ζπκπέξαζκα

 Όηαλ ην αληηθείκελν Α δελ ζηεξίδεηαη, ηφηε πέθηεη 

 Όηαλ ην αληηθείκελν Β δελ ζηεξίδεηαη, ηφηε πέθηεη 

 Όηαλ ην αληηθείκελν Γ δελ ζηεξίδεηαη, ηφηε πέθηεη 

 ………………………………………………………..

 Άξα, φηαλ ηα αληηθείκελα δελ ζηεξίδνληαη, ηφηε 
πέθηνπλ



Άλλο παράδειγμα

 Ο θχθλνο ζηε δσγξαθηά ζην παξακχζη κνπ 

είλαη άζπξνο

 Οη θχθλνη ζην Εάπεην είλαη άζπξνη

 …………………………………………………..

 Οη θχθλνη πνπ δνπλ ζην Βφξεην Ζκηζθαίξην 

είλαη άζπξνη

 ……………………………………………………

 ……………………………………………………

.



Cygnus atratus – ζει στην Αυστραλία



Τα επαγωγικά συμπεράσματα… 

 … δελ είλαη απαξαίηεηα αιεζή, αθφκα θαη 
αλ ηα επηκέξνπο δεδνκέλα είλαη αιεζή.

 Υξεζηκνπνηνχλ νη άλζξσπνη 
απνηειεζκαηηθά ηνλ επαγσγηθφ 
ζπιινγηζκφ;



Έλεγχος υποθέσεων 

(Wason’s 2-4-6 task, 1968)

 Γίλεηαη κηα αθνινπζία αξηζκψλ πνπ 
αθνινπζνχλ έλαλ θαλφλα π.ρ. 2 4 6

 Γηακφξθσζε κηα ππφζεζε: Πνηνο είλαη ν 
θαλφλαο;

 Έιεγμε ηελ ππφζεζε: Γψζε 3 ηξηάδεο θαη ν 
εξεπλεηήο ζα ζνπ πεη αλ είλαη ζσζηέο ή φρη.

 Γηαηχπσζε ηνλ θαλφλα ζνπ.

 Αλ ν θαλφλαο ζνπ δελ είλαη ζσζηφο, 
μαλαδνθίκαζε



Η προκατάληψη της επιβεβαίωσης

 Οη άλζξσπνη ηείλνπλ λα αλαδεηνχλ ελδείμεηο 
πνπ επηβεβαηψλνπλ ηηο πεπνηζήζεηο ηνπο, 
αληί γηα ελδείμεηο πνπ ηηο δηαςεχδνπλ



Τι δουλειά έχει ο επαγωγικός 

συλλογισμός στο Νηπιαγωγείο;





Κανονικότητες

 Γεπηέξα, Σξίηε, Σεηάξηε, Πέκπηε, 

Παξαζθεπή, ΢άββαην, Κπξηαθή, Γεπηέξα, 

Σξίηε,…



Κανονικότητες



Κανονικότητες



Κανονικότητες

 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, …

 2, 4, 6, 8, 10, 12, ….



Κανονικότητες

 Αλαγλψξηζε

 Πεξηγξαθή

 ΢πκπιήξσζε

 Καηαζθεπή



Παραγωγικός συλλογισμός 

 Σν ζπκπέξαζκα πξνθχπηεη σο ινγηθή 

αλαγθαηφηεηα



Δύο κανόνες της Λογικής για της εξαγωγή 

συμπερασμάτων 

 Modus ponens
p->q

p

Άξα q

 Modus tollens
p->q

Όρη q

Άξα φρη p



Modus ponens

 Σν p ζπλεπάγεηαη ην q  

 Aλ ηζρχεη ην p, ηφηε ηζρχεη θαη ην q

 Αλαγθαία/Οπσζδήπνηε/Αλαγθαζηηθά

 Ηζρχεη ην p

 Μπνξείο λα ζπκπεξάλεηο φηη ηζρχεη ην q.



Modus Ponens - Παράδειγμα

 Αλ βξέρεη, ηφηε ζα ζε πεξηκέλσ κέζα ζην 

καγαδί.

 Βξέρεη

 Άξα, ζε πεξηκέλσ κέζα ζην καγαδί.

 Αλ βξέρεη, ηφηε ζα ζε πεξηκέλσ κέζα ζην 

καγαδί.

 ΢ε πεξηκέλσ κέζα ζην καγαδί

 Άξα βξέρεη



Modus Tollens

 Σν p ζπλεπάγεηαη ην q

 Aλ ηζρχεη ην p, ηφηε ηζρχεη θαη ην q

 Αλαγθαία/Οπσζδήπνηε/Αλαγθαζηηθά 

 Γελ ηζρχεη ην q

 Μπνξείο λα ζπκπεξάλεηο φηη δελ ηζρχεη θαη ην p.

 Γηφηη, ΑΝ ίζρπε ην p, TOTE ζα έπξεπε λα ηζρχεη θαη ην 

q.



Modus Tollens – Παράδειγμα

 Αλ βξέρεη, ηφηε ζα ζε πεξηκέλσ κέζα ζην 

καγαδί.

 Γε ζε πεξηκέλσ κέζα ζην καγαδί.

 Άξα, δε βξέρεη

 Αλ βξέρεη, ηφηε ζα ζε πεξηκέλσ κέζα ζην 

καγαδί.

 Γε βξέρεη

 Άξα, δε ζε πεξηκέλσ κέζα ζην καγαδί.



Πλήθος πειραμάτων στο χώρο της 

Ψυχολογίας…
 … έρνπλ δείμεη φηη νη άλζξσπνη ππνπίπηνπλ ζε 

πνιιά ζθάικαηα ζηνλ παξαγσγηθφ 

ζπκπεξαζκφ

 Κάλνπλ ζπιινγηζκνχο, νη νπνίνη δελ είλαη έγθπξνη, θαη 

δέρνληαη σο αιεζή ηα ζπκπεξάζκαηα

 Οη άλζξσπνη ηείλνπλ λα θξίλνπλ σο ινγηθά 
έγθπξνπο ζπιινγηζκνχο πνπ θαηαιήγνπλ ζε 
ζπκπεξάζκαηα κε ηα νπνία ζπκθσλνχλ θαη ηα 
νπνία πηζηεχνπλ φηη είλαη αιεζή
 Φαηλφκελν γλσζηφ σο «πξνθαηάιεςε ησλ 

πεπνηζήζεσλ»



Προκατάληψη των πεποιθήσεων

 Όιεο νη κειηέο έρνπλ κήια

 Απηφ ην δέληξν έρεη κήια

 Άξα, απηφ ην δέληξν είλαη κειηά

 Όινη νη πνδνζθαηξηζηέο είλαη δπλαηνί

 Απηφο ν άληξαο είλαη δπλαηφο

 Άξα, απηφο ν άληξαο είλαη πνδνζθαηξηζηήο



Διδακτικό Σύστημα - Τρίγωνο

Δθπαηδεπηηθφο

Μαζεηέο                             Μαζεκαηηθά



Μαθηματικά
΢ε επφκελα καζήκαηα ζα επηθεληξσζνχκε αξρηθά ζηελ θνξπθή…



Γεωμετρικά σχήματα











Επίλυση προβλήματος



Τι είναι πρόβλημα; 

 Μηα θαηάζηαζε ε νπνία απαηηεί κηα απφθαζε ή 

απάληεζε απφ ηνλ επίδνμν ιχηε, ν νπνίνο εθ 

ησλ πξνηέξσλ 

 δε γλσξίδεη πνηα είλαη 

 ή αλ ππάξρεη ή πφζεο ππάξρνπλ

 δε γλσξίδεη νχηε θαη πψο αθξηβψο ζα θηάζεη ζε απηή. 



«Προβλήματα» και μικρά παιδιά

 Ζ επίιπζε πξνβιεκάησλ είλαη έλα θεληξηθφ θνκκάηη ηεο δσήο 
φισλ καο – θαη ησλ κηθξψλ παηδηψλ

 Πψο ζα βξσ ην παηρλίδη πνπ έρσ ράζεη;

 Πψο γίλεηαη νη άλζξσπνη λα δνπλ πάλσ ζην θάησ κέξνο ηεο 
(ζηξνγγπιήο) γεο ρσξίο λα πέθηνπλ; 

 Πνην πνηήξη κε ζπκθέξεη λα δηαιέμσ γηα λα πησ πεξηζζφηεξν 
ρπκφ;

 Πψο λα αξρίζσ ην πάδι κνπ;

 Πψο ζα θηάζσ ην γιπθφ πάλσ ζην ληνπιάπη; Πψο ζα ην θάσ 
ρσξίο λα κε θαηαιάβεη ε κακά;

 Πψο ζα κνηξαζηνχκε δίθαηα έλα γιπθφ κε ηνλ αδεξθφ κνπ;

 Καηά ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ επηζηξαηεχνληαη γλσζηηθέο 
δηαδηθαζίεο (αληίιεςε, κλήκε, ζπιινγηζκφο), γλψζεηο, 
επηθνηλσλία, ζηξαηεγηθέο, εξγαιεία, άιινη άλζξσπνη. 



Μια επιστημολογική άποψη …

 …γηα ηα Μαζεκαηηθά θαη ηε καζεκαηηθή 

γλψζε είλαη φηη αλαπηχζζνληαη γχξσ απφ 

πξνβιήκαηα 

 πξαθηηθά ή ζεσξεηηθά

 Απηή ε άπνςε είλαη επξέσο απνδεθηή ζηε 

Γηδαθηηθή ησλ Μαζεκαηηθψλ

 Καη ε επίιπζε πξνβιήκαηνο αμηνπνηείηαη δηδαθηηθά  σο 

πεδίν ελεξγνπνίεζεο θαη εθαξκνγήο καζεκαηηθήο 

γλψζεο, αιιά θαη σο πεδίν αλάπηπμεο λέσλ 

καζεκαηηθψλ εξγαιείσλ θαη ελλνηψλ



Προβλήματα

 Κάλε ηε δπγαξηά λα ηζνξξνπήζεη

 Βξεο έλα αληηθείκελν πνπ είλαη ηφζν ςειφ, 
φζν (κηα ξάβδνο)

 Βξεο ηα πεξηζζφηεξα/ιηγφηεξα

 Μνίξαζε κηα ζαθνχια θαξακέιεο δίθαηα

 Μνίξαζε έλα θνκκάηη πιαζηειίλε δίθαηα

 Βξεο έλα ηξφπν λα ηαθηνπνηήζεηο ηα θνπηηά 
γηα λα πηάλνπλ ην ιηγφηεξν ρψξν

 ……………………………………………………



Προβλήματα

 Κάλε ηε δπγαξηά λα ηζνξξνπήζεη

 Βξεο έλα αληηθείκελν πνπ είλαη ηφζν ςειφ, 
φζν (κηα ξάβδνο)

 Βξεο ηα πεξηζζφηεξα/ιηγφηεξα

 Μνίξαζε κηα ζαθνχια θαξακέιεο δίθαηα

 Μνίξαζε έλα θνκκάηη πιαζηειίλε δίθαηα

 Βξεο έλα ηξφπν λα ηαθηνπνηήζεηο ηα θνπηηά 
γηα λα πηάλνπλ ην ιηγφηεξν ρψξν



Πρόβλημα

 Δίκαζηε κηα νκάδα … παηδηψλ θαη ζέινπκε 

λα κνηξαζηνχκε δίθαηα κηα ηνχξηα



Πρόβλημα

 Θα νξγαλψζνπκε κηα κηθξή γηνξηή ζηελ 

ηάμε.

 Θα απνθαζίζνπκε φινη καδί γηα ηε γηνξηή 

καο.



Διαδικασία επίλυσης προβλήματος



Η (κλασική) άποψη του Polya

 Tέζζεξηο θάζεηο:  

 Πξέπεη λα θαηαλνήζνπκε ην πξφβιεκα

 Πξέπεη λα βξνχκε ηε ζρέζε αλάκεζα ζηα 

δεδνκέλα θαη ην δεηνχκελν θαη λα βξνχκε έλα 

ζρέδην

 Δθηεινχκε ην ζρέδην

 Δμεηάδνπκε ηε ιχζε πνπ βξήθακε.

 Φαίλεηαη γξακκηθή δηαδηθαζία, αιιά δελ είλαη!



Κατανόηση προβλήματος

 Πνηα είλαη ε θαηάζηαζε πνπ αληηκεησπίδσ; 

Πνην αθξηβψο είλαη ην εξψηεκα/εξσηήκαηα 

πνπ πξέπεη λα απαληήζσ; Ση πιεξνθνξίεο 

έρσ; Πνηεο απφ απηέο είλαη ρξήζηκεο θαη 

πνηεο φρη;

 …………………………………………………..



Αναζήτηση σχέσεων και σχεδιασμός

 Ζ αλαδήηεζε ζρέζεσλ θαη θαλνληθνηήησλ 

είλαη απφ ηα πην απαηηεηηθά ζηάδηα

 Καη ζπλδέεηαη κε ηα καζεκαηηθά εξγαιεία πνπ ζα 

επηιέμσ/αλαπηχμσ

 ΢ρεδηαζκφο

 Πψο ζα μεθηλήζσ; Πνχ ζέισ λα θηάζσ; 

Τπάξρνπλ ελδηάκεζα εξσηήκαηα πνπ ζα έπξεπε 

λα απαληήζσ; Τπάξρεη θαιχηεξνο ηξφπνο λα 

πξνρσξήζσ, απφ απηφλ πνπ κνπ ήξζε πξψηνο 

ζην θεθάιη; Αλ ππνζέζνπκε φηη ….



Εκτέλεση του σχεδίου

 Δθαξκφδσ θάπνηεο δηαδηθαζίεο

 Διέγρσ ηελ εθαξκνγή ηνπο



Εξέταση της λύσης

 Δίλαη ινγηθή;

 Δίλαη κνλαδηθή;

 Τπάξρεη θαιχηεξε;

 ……………………………..

 Γηαηί πηζηεχσ φηη είλαη ζσζηή;



Και μια πολύ σημαντική συνιστώσα:

 Πνιιά (θαη ζηελ επνρή καο, φιν θαη 

πεξηζζφηεξα) πξνβιήκαηα ΓΔ ιχλνληαη 

αηνκηθά



Καταστάσεις

 Γξάζεο

 Δπηθνηλσλίαο

 Διέγρνπ

 ΢θεθηείηε ην ζε ζρέζε κε ηηο θάζεηο ηνπ 

Polya θαη ηφζν ζε αηνκηθφ, φζν θαη ζε 

νκαδηθφ επίπεδν



Συνιστώσες της επιτυχημένης επίλυσης 

προβλήματος

Stacey, 2005



Η Δαλάε έρεη ηε γηνξηή ηεο θαη έρεη θαιέζεη 3 θίινπο 

ηεο γηα θαγεηό. Μαδί κε ηε κεηέξα ηεο, ζηξώλνπλ ην 

ηξαπέδη, ζην νπνίν ζα θάηζνπλ όια καδί ηα παηδηά. 

Γηα θάζε παηδί, βάδνπλ 1 πηάην, έλα καραίξη,  έλα 

πεξνύλη, κηα ραξηνπεηζέηα  θαη 2 πνηήξηα, έλα γηα ην 

λεξό θαη έλα γηα ην αλαςπθηηθό. Γηα θάζε 2 παηδηά, 

βάδνπλ έλα πηάην κε ζαιάηα. Πόζα αληηθείκελα 

ππάξρνπλ πάλσ ζην ηξαπέδη;

 Πψο κπνξεί λα δνπιεπηεί κηα πξνζβάζηκε ζε 

κηθξά παηδηά κνξθή ηνπ πξνβιήκαηνο; 




